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1 Exercicios Introdutoérios

Exercicio 1. Determine a razdo entre os segmentos AB
e CD, sendo

a) AB=4eCD =2.

b) AB=7eCD =3.

) AB=1/2eCD =1/3.
d) AB=3v2eCD = 2.
e) AB=+5eCD =2.

fy AB=2eCD = 2.

g) ABCD um paralelogramo.

Exercicio 2. No exercicio anterior, determine em quais
itens os segmentos AB e CD sdo comensurévies.

Exercicio 3. A razdo entre as medidas dos segmentos
ABeCD é7/4. Se AB = 28cm, determine CD.

Exercicio 4. Sejam AB e CD dois segmentos, onde a
razdo entre suas medidas é 1/2. Se AB = 8cm é o seg-
mento de maior medida, determine CD.

2 Exercicios de Fixacao

Exercicio 5. A razdo entre as medidas da diagonal e do
lado de um quadrado, qualquer que seja o quadrado, é
V2, ou seja, sdo segmentos incomensuraveis. Detemine o
lado de um quadrado cuja diagonal mede 8cm.

Exercicio 6. Sabe-se que razdo entre a medida da altura
e a medida do lado de um tridngulo equildtero qualquer é

3 : . A
- Determine o comprimento do lado de um tridngulo
equilétero de altura medindo 6cm.

Exercicio 7. A razdo entre o comprimento de uma cir-
cunferéncia e a medida do seu didmetro é um ntmero
irracional, representado pela letra grega 7r. Determine a
medida do raio de uma circunferéncia, cujo comprimento
¢é 87rcm.

3 Exercicios de Aprofundamento e de
Exames

Exercicio 8. Se os trés lados de um tridngulo ABC sdo
comensuraveis dois a dois, mostre que um segmento EF,
cuja medida é igual a medida do perimetro do tridngulo
ABC, e qualquer um dos lados deste tridngulo sdo comen-
surdveis.

Exercicio 9. Mostre que a diagonal de um quadrado e
seu lado sdo segmentos incomensuraveis.
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Respostas e Solugdes.

AB 4
CD 2
AB 7
CD 3
AB  1/2
CD  1/3
AB 32
CD V2
AB /5
CD 2
AB 2

== =2
CD 2
g) Em um paralelogramo, lados opostos sdo congruentes,
. . B AB
ouseja, AB = CD. Assim, temos — = — = 1.

CD AB
2. Segmentos comensuraveis sdo aqueles que possuem
um numero racional como resultado da razdo de suas
medidas. Assim, no exercicio anterior, os segmentos co-
mensuréveis sdo os dos itens a, b, ¢, d, g. E, é claro, os
segmentos incomensurdveis, que sdo aqueles que obtemos
um numero irracional na razdo de suas medidas, sdo os
das letras e, f.

28 7 .
3. Temos D=1 ou seja, CD = 16cm.

D 1
4. Temos Z—B = 5 ou seja, CD = 4cm. Perceba que a
escolha da medida de CD no numerador ocorreu porque
a fragdo é menor que 1 e o segmento de maior medida é

AB.

5. Seja I a medida do lado do quadrado. Temos entdo

? =2, 0useja, l = 4+/2.
6. Seja I a medida do lado, temos ? = ?, ou seja,
| = 4v/3cm.

7. Como a medida do didmetro é o dobro da medida
. . o~ . 7T .

do raio de uma circunferéncia, temos SR 7T, ou seja, a

medida R do raio é 4cm.

8. Sendo a, b, ¢, as medidas dos lados do AABC, temos
como razdes entre as medidas dos lados a/b (ou b/a), a/c
(ouc/a)ec/b (oub/c), nimeros racionais, pois sdo, dois
a dois, segmentos comensuraveis. Fazendo a razdo dos
segmentos EF e AB, sendo indiferente se tomassemos AC
S EF a+b+c a b ¢ b ¢
ouBC,temos — = ————=-+-+-=1+-+ -,
AB o a a a a a a
que é um numero racional e, portanto, os segmentos sao

comensuraveis.

9. (Extraido da Video Aula) Chamando a medida do
lado de I e a medida da diagonal de d, pelo Teorema de
g)2 = 2. Su-
P I

pondo que (7) seja um ndmero racional, digamos P onde

mdc(p,q) = 1 (caso ndo seja, basta simplificar), temos

Pitdgoras, temos d? = I + I?, segue que (

P2
By = 2
q
2
p2:2q2,

Vamos usar o fato de que, se n? é par, entdo n também
é par (ndo é dificil essa demonstragdo). Como d? = 217,
entio d? é par e, por consequéncia, d também ¢é par e
faremos d = 2k, k € IN. Temos agora

po= 27
(262 = 297
4k = 24
22 = 4%

Concluimos entéo que ¢* e, por consequéncia, g sdo pares.
Mas se p e q sdo pares, mdc(p,q) # 1, o que é absurdo.

Portanto a fragdo 7 ndo pode ser um ntmero racional e

os segmentos (lado e diagonal do quadrado) ndo podem
ser comensuraveis e os chamamos de incomensuraveis.
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