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Nível 3
PO: Márcio Reis
11º Programa de Iniciação Científica Jr.



Algoritmo do mdc de Euclides, 

Relação de Bézout e aplicações, 

equações diofantinas lineares 
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 Apostila 1: INICIAÇÃO À ARITMÉTICA, de Abramo Hefez.

Seções 3.8 a 3.10:

Algoritmo do mdc de Euclides;

Aplicações da Relação de Bézout;

Equações diofantinas lineares.

 Apostila: ENCONTROS DE ARITMÉTICA, de F. Dutenhefner, L. 

Cadar.

Seções 4.1 e 4.2:

Cálculo do mdc - Algoritmo de Euclides – partes 1 e 2.



O Lema de Euclides
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O Lema de Euclides
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Algoritmo de Euclides para o 

cálculo do mdc
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Algoritmo de Euclides para o 

cálculo do mdc
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Algoritmo de Euclides para o 

cálculo do mdc
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Algoritmo de Euclides para o 

cálculo do mdc
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Exemplo 1: Calcule mdc(18, 60).



Algoritmo de Euclides para o 

cálculo do mdc
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Exemplo 1: Calcule mdc(18, 60).

Solução:

mdc(18, 60) = mdc(18, 60 − 18) = mdc(18, 42) = mdc(18, 42) = 

mdc(18, 42 − 18) = mdc(18, 24) = mdc(18, 24) = mdc(18, 24 − 18) = 

mdc(18, 6) = 6.



Algoritmo de Euclides para o 

cálculo do mdc
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A = B x C + R

B = R x C’ + R’

R = R’ x C’’ + R’’

...

Rn-1 = Rn x Cn + 0

Rn = mdc



Algoritmo de Euclides para o 

cálculo do mdc

11

372 = 162 x 2 + 48 162 = 48 x 3 + 18 48 = 18 x 2 + 12

18 = 12 x 1 + 6 12 = 6 x 2 + 0



Algoritmo de Euclides para o 

cálculo do mdc

12



Algoritmo de Euclides para o 

cálculo do mdc
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Relação de Bézout
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Relação de Bézout
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Exemplo 2: Calcule mdc(18, 60) e os inteiros n e m tais que

mdc(a, b) = a×n+b×m.



Relação de Bézout
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Exemplo 2: Calcule mdc(18, 60) e os inteiros n e m tais que

mdc(a, b) = a×n+b×m.

6 = 60 – 18 x 3

mdc(a,b) = a×n+b×m

6 = 60(1)+18(-3)



ATENÇÃO!
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Ler o capítulo 3.9 Aplicações da Relação de Bézout da Apostila 1:

INICIAÇÃO À ARITMÉTICA, de Abramo Hefez. Ficar atento às

proposições!



Equações diofantinas lineares
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Equações diofantinas lineares
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Equações diofantinas lineares
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Equações diofantinas lineares
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Equações diofantinas lineares
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Equações diofantinas lineares
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Equações diofantinas lineares
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Equações diofantinas lineares
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Exercício 1
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Exercício 1 - Solução
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Exercício 2
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Exercício 2 - Solução
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Exercício 2 - Solução
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Exercício 3a
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Exercício 3a - Solução
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Exercício 3b
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Exercício 3b - Solução
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Exercício 4
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Exercício 4 - Solução
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8 = 728(37) + 1496(-1)

6 = 108(-15) + 294(7)



Estudar para o próximo encontro!

37

Próximo encontro: 08/10, sábado, às 08h30

Assistir às vídeo aulas:

Módulo: “Métodos de Contagem e Probabilidade”: 

http://matematica.obmep.org.br/index.php/modulo/ver?modulo=69

Vídeoaulas: “Aula 17 – Probabilidade condicional”, “Aula 18 –

Probabilidade condicional”, “Aula 19 – Indepêndencia”

Módulo: “Probabilidade Condicional”: 

http://matematica.obmep.org.br/index.php/modulo/ver?modulo=47

Vídeoaulas: “Probabilidade condicional”, “Probabilidade condicional 

e Multiplicação de Probabilidades – Parte 1”, “Probabilidade 

condicional e Multiplicação de Probabilidades – Parte 2”

http://matematica.obmep.org.br/index.php/modulo/ver?modulo=69
http://matematica.obmep.org.br/index.php/modulo/ver?modulo=47

