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1 Exercicios Introdutoérios

Exercicio 1. Observe a figura abaixo e responda:

D A

@

Figura 1
a) os tridngulos AABC e AADE sdo semelhantes?

b) caso sejam semelhantes, quais sdo os lados homélogos?

Exercicio 2. Determine se os tridngulos AKLM e
AMPQ sado semelhantes.

Figura 2

Exercicio 3. Qual a razdo de semelhanga dos tridngulos
abaixo?

20
Figura 3

2 Exercicios de Fixacao

Exercicio 4. Como Jodo pode medir a altura de um poste,
conhecendo sua altura, 1, 60m, o comprimento de sua som-
bra, 2m, o comprimento da sombra do poste no mesmo
instante que mediu sua sombra, 7m?

Exercicio 5. Na figura abaixo, BC = 12cm e AH =
8cm, sendo AH altura do AABC. Determine o lado do
quadrado MNPQ.

c 1 B
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Figura 4

Exercicio 6. Na figura abaixo, temos uma reta que passa
pelos pontos A, B e C e outra que passa por A e é tangente
as circunferéncias de centros B e C e raios 3cm e 5cm. Se
AB = 7cm, determine BC.

Figura 5
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Exercicio 7. Sabendo que AB =15, BC =20, AD =10
e DC =15, determine a medida de DE na figura abaixo.

Figura 7

Exercicio 8. Na figura abaixo, temos AC =4e AB = 6.
Determine o perimetro do quadrado AEDF.
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Figura 8

Exercicio 9. No retangulo da figura abaixo temos que
AB =20, BC =12 e AM = MB. Detemine a medida de

EF.

A M F B
Figura 9

Exercicio 10. Determine x na figura abaixo, na qual
existem trés quadrados de lados 9, x e 4.

9 X 4

Figura 10

3 Exercicios de Aprofundamento e de
Exames

Exercicio 11. Na figura abaixo, temos um tridngulo ins-
crito. Se AB = 10, AC = 12 e AH = 4, determine o raio
da circunferéncia.

Figura 12

Exercicio 12. Na figura abaixo, temos AC = CB = 10cm,
AB = 6cm e AM = MB. Além disso, o segmento BH tan-
gencia a semicircunferéncia com centro em M. Determine
o raio dessa semicircunferéncia.

C

M
Figura 14

Exercicio 13. Na figura abaixo, temos duas semicircun-
feréncias. Se AD = 36 e BC = CD, determine CD.
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Figura 15

Exercicio 14. Na figura abaixo, DE//AC, ZACD =
/BCD, BC = m e AC = n. Determine a medida de

DE em funcio de m e n.

A D B
Figura 17

Exercicio 15. No desenho abaixo, o tridngulo ABC é
equildtero e BD = CE = AF = AB/3. Determine a razdo

EG/GD.

m

Figura 18

Exercicio 16. O quadrado ABCD estd inscrito em um
circulo cujo raio mede 30. A corda AM intercepta a di-
agonal BD no ponto P. Se o segmento AM mede 50,

determine a medida do segmento AP.

M

Figura 19
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Respostas e Solugdes.
1.

a) Sim, pois ZBAC = ZDAE e ZCBA = ZEDA = 9(0°
(caso Angulo-Angulo).

b) Os lados homoélogos sdo: AB e AD; AC e AE; e BCe
DE.

2. Como ZKLM = ZQPM = 53° e /ZKML = ZQMP
(opostos pelo vértice), entdo AKLM ~ AMPQ, pelo caso
AA.

20 _14_12
10 7 6
1/2.

3. Como
10
Mo T w2
4. O triangulo formado por Jodo e sua sombra e o

tridngulo formado pelo poste e sombra do mesmo sdo
semelhantes. Usando a razdo de semelhanca, temos

= 2, a razdo de semelhanca é 2

L6 _ x
2 7
2x = 11,2

x = 5,6.

Assim, a altura do poste é 5, 6m.

5. Como MNPQ é um quadrado, entdao PQ//MN//BC,
o que implica que AABC AAPQ. Chamando o lado do
quadrado de x e aplicando a razdo de semelhanga, temos

12 X
8  8—x
8x = 96 —12x
y = 2
5

6. Tragando raios ligando os centros das circunferéncias
aos pontos de tangéncias, obtemos a figura abaixo.

Figura 6

Perceba que AABF AACG. Chamando a distancia entre
os centros de x e aplicando a razdo de semelhanga, temos

7 B 7+ x
3 5
214+3x = 35
4
X = ?

7. (Extraido da Video Aula) Como ZECD = ZACB e
LABC = ZEDC = 90°, os tridangulos AABC e AEDC sdo
semelhantes. Aplicando a razdo de semelhanga, temos:

20 15
15  DE
20DE = 225
45

DE = —.
4

8. (Extraido da Video Aula) Como os tridngulos ACED
e ADFB sao semelhantes, pois Z/CED = ZDFB = 90° e
ZCDE = ZDBF, vamos aplicar a razdo de semelhanga,
chamando o lado do quadrado de x. Temos entdo

4 —x _ X
x T 6—x
¥ = 24—10x+x2
12
X = g

48
Assim, temos que o perimetro do quadrado AEDF é 5

9. (Extraido da Video Aula)

Fazendo EF = x, FB =y, temos FM = 10 — y. Podemos
observar a semelhanca dos tridngulos AADB e AFEB,
além dos tridngulos ACBM e AEFM. Aplicando a razdo
de semelhanca em ambos o0s casos, obtemos o sistema

LA - X
20 12
10-y _ x
10 12
Simplificando, chegamos ao sistema equivalente
5x =3y =0
5x + 6y = 60

Segue que EF = x = 4.

10. (Extraido da Video Aula) Nomeando alguns pontos
importantes, obtemos a figura abaixo.

9

X 4
Figura 11

Como os triangulos AABC e ACDE sdo semelhantes,
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vamos aplicar a razdo de semelhanca.

AB BC
CD DE
9—x X
x—4 4
¥ —4x = 36—4x
x> = 36
X1:—6
XZ=6.

Como trata-se de comprimento de segmento, temos, como
solucdo, apenas x = 6.

11. (Extraido da Video Aula) Tracando o didmetro AD e,
em seguida, DC, obtemos a figura abaixo.

A

Figura 13

Como ZABH = ZABH e ZADC sao angulos inscritos
que ”olham”para o mesmo arco, entdo eles sdo congru-
entes. Além disso, ZACD = ZAHB = 90° e, portanto,
AACD AAHB. Aplicando a razao de semelhanga e cha-
mando a medida do raio de r, temos

AD AC
AB AH
2r 12
10 4
8r 120
r 15.

12. (Extraido da Video Aula) Tragando um raio de M
até o ponto de tangéncia entre HB e a semicircunferéncia

e chamando-o de D, temos AABH AMBD, segue que
AH = 2r, sendo r a medida do raio, pois M é ponto médio
e MD é base média. Aplicando o Teorema de Pitdgoras
aos triangulos ABHA e AABH, chegamos ao sistema:

HB? + (10 — 2r)? = 10?

HB? + (2r)* = 6

Resolvendo-o, obtemos » = 9/10cm.

13. (Extraido da Video Aula) Tragcando os segmentos BN
e PK, sendo este perpendicular a AD, temos os tridngulos
retangulos AABN e AAKP, que sao semelhantes. Ob-
serve a figura.

Figura 16

Fazendo BC = CD = 2x, temos CK = KD = x, pois K
é ponto médio. Como AABN AAKP, temos a seguinte
razdo de semelhanca.

AP AK
AN ~  AB
3AM 36—«
2AM 36 —4x

72 — 2x 108 — 12x

x = 18/5.

Concluimos que CD = 36/5.

14. (Extraido da Video Aula)
Como DE//AC, entdio /DEB = ZACB = 2a. Pelo
Teorema dc&ngulo Externo, ZCDE = a e, por con-

sequéncia, CE = DE, pois ACDE é isésceles. Como
—_—, == AD CE
DE//AC, temos, pelo Teorema de Tales, que DB = B
(1). Além disso, pelo Teorema da Bissetriz Interna, temos
AD BD

ac = BC (2). Por (1) e (2), temos DE = mmrn'

15. (Extraido da OBM 2014)

Pelos pontos E e D, respectivamente, trace paralelas ao

lado AC, determinando os pontos H e I sobre o segmento

FB. Seja AB = 3x. Temos AEHB ACFB e AIDB AFAB,

qo HE _HE EB_2x ID _ID DB _ x
O TFC TBC 3 x FA_AB  3x

Portanto, HE = 4x/3 e ID = x/3. Como AGID AHGE,

EG _HE 43",

GD ID  «x/3

segue que:

16. (Extraido da OBM 2013) Trace a diagonal AC
que intersecta DB no ponto O. Sendo ABCD um qua-
drado, O é o centro da circunferéncia. Observe que
ZCMA = 90° e ZPOA = ZDOA = 90°. Logo, pelo
caso AA, os tridngulos AOP e AMC sdo semelhantes e,
AP RO (e enten AP0
portanto, AC ~ AM € equivalente a 60 50 ou seja,
AP = 36.
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Figura 20
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